
10 
 

รายวิชา คณิตศาสตรและฟสิกสสำหรับชีววิทยา                                ผูสอน ผศ.ดร.สาริสา ปนคำ 

4.1.4  การหาอนุพันธของฟงกชันในรูป ( )( )v xy u x  

  กำหนดให ,u v  เปนฟงกชันที่หาอนุพันธไดที่ x  แลวอนุพันธของฟงกชัน ( )( )v xy u x  มีขั้นตอน

การหาดังนี้   

   ขั้นที่ 1  กำหนดให  ( )( )v xy u x  

   ขั้นที่ 2  ใส ln ทั้งสองขางแลวใชกฎของลอการิทึม 

   
( )ln ln ( )

ln ( ) ln ( )

v xy u x
y v x u x

    
    

 

   ขั้นที่ 3  หาอนุพันธเทียบ x  ทั้งสองขาง 

     
ln ( ) ln ( )

1 ( ) ln ( ) ln ( ) ( )

d dy v x u x
dx dx

dy d dv x u x u x v x
y dx dx dx

    
          

 

   ขั้นที่ 4  แกสมการหาคาของ dy
dx

 

ตัวอยางที่ 4.9  กำหนดให 
2 1xy x    จงหาคาของ dy

dx
 

วิธีทำ  
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        
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ตัวอยางที่  4.10  กำหนดให lnxy x  จงหาคาของ dy
dx

 

วิธีทำ  

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
        
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คำถามฝกคิดดวยตนเอง  

   กำหนดให  ( 1) xy x   จงหาคาของ dy
dx

 

วิธีทำ  
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ตัวอยางที่  4.11 กำหนดให 
32 3(ln ) xy x  จงหาคาของ dy

dx
 

วิธีทำ พิจารณา  
32 3(ln ) xy x    ใส ln ทั้งสองของสมการจะไดวา   

    
32 3ln ln((ln ) )xy x   

 โดยคุณสมบัติของลอการิทึมจะไดวา  

    3ln (2 3) ln(ln )y x x   

 หาอนุพันธเทียบ x  จะไดวา 

   3ln ((2 3)ln(ln ))d dy x x
dx dx

   

      3 31 (2 3) ln(ln ) ln(ln ) (2 3)dy d dx x x x
y dx dx dx

     

      3 21 1(2 3) ln ln(ln )(6 )
ln

dy dx x x x
y dx x dx

       
 

       3 21 1 1(2 3) ln(ln )(6 )
ln

dy x x x
y dx x x

              
 

            3 21 1(2 3) 6 ln(ln )
ln

dy x x x
y dx x x

       
 

   
3

3
2

3
2 3 2

2 3   6 ln(ln )
ln

2 3   (ln ) 6 ln(ln )
ln

x

dy xy x x
dx x x
dy xx x x
dx x x



       
       

 

 เพราะฉะนั้น    
3

3
2 3 22 3(ln ) 6 ln(ln )

ln
xdy xx x x

dx x x


       
   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


